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  ٢

Oه مرکز آن کدیسیرا بنو يا رهیمعادله دا  6 ( , )2 1  بوده وبرخط  x y3 4   1  .مماس باشد 5

xوضعیت دایره   7 y x y2 2 6 2 9       با دایره اي به مرکز مبدا مختصات و شعاع یک را نسبت به هم
  .مشخص کنید

5/1  

در شکل مقابل اگر  8  OF c,OB b,OA a  
:   باشد ،ثابت کنید  a b c2 2 2

  
  
  
  

1  

  

9  
  

  واحد به گونه اي قرار دارد،   6و 10بیضی به اقطار روي  Mنقطه 
  .واحد است  4که فاصله آن تا مرکزبیضی برابر 

  .استقائم الزوایه MFFمثلث نشان دهید)الف
  .آورید  را به دست MFطول )ب

)F, Fهاي بیضی هستند و کانونFMMF  .(  

5/1  

  

)Aاگر نقطۀ  10 , )2 yرأس سهمی و 3   معادلۀ خط هادي سهمی باشد7
  .معادله سهمی را به دست آورید )الف

  مختصات کانون سهمی را بیابید )ب

25/1  
  
  

 

واحد مفروض است فاصله 9) عمق(واحد وگودي  60در یک دیش مخابراتی به شکل سهموي با دهانه دایره اي به قطر   11
  .کانونی این دیش را به دست آورید

  

75/0  

  .به سؤالات زیر پاسخ دهید   12

yاگر)الف b3در فضاياي معادلۀ صفحهRاز نقطه  باشدکه A ( , , )2 3   چقدر است؟bبگذرد،مقدار عددي4

معادلات ) ب
 

x
y



  است؟ 3Rدر دستگاه مختصاتمربوط به کدام محور 

و نقطهyozروي صفحه 3وارتفاع2به عرض A، نقطه3Rدر فضاي) پ  B ( , , )4 6 اند مختصات وسط  مفروض3
ABرا بیابید.  

  

5/1  

    »سوالات در صفحه سوم ادامه «   
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  ٣

اگر  13 a ( , , ) 1 3 4 ، b ( , , )
 3 4 و 2 c ( , , ) 1 1 bبرامتداد aباشندآنگاه تصویرقائم بردار 4 c

 
را  

  .به دست آورید

  

5/1  

bو aاگر  14
وc بااین ویژگی که 3و2و1بردارهایی باشند به ترتیب باطول هاي  a b c o

  
مقدار عددي عبارت  ، 

    a b b c c a
    

  .را به دست آورید 

25/1  

bوaدو بردار غیر صفر : ثابت کنید   15


اگر و فقط اگر   ،با هم موازي هستند a b o
     .  25/1  

aسه بردار 16 ( , , ) 2 3 و   1 b ( , , )


1 و  1 c ( , , ) 2 1   .اند مفروض2

برداري عمود بر دو بردار  ) الف b
2 وcدست آورید را به.  

bو aحجم متوازي السطوحی که  توسط سه بردار) ب


  .دست آورید شود را به تولید میcو

2  
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  ١

  1  )25/0( 6)ت)                    25/0( دایره) پ)                   25/0( خط )ب)                   25/0(  8) الف  1

2  
  

  1  )25/0(نادرست )ت                 )25/0(درست  ) پ)           25/0(نادرست  )  ب           )25/0(درست  )الف 

3     
 

    

m m ( / )
n n ( / )




2 2 0 25
1 1 0 25  
     
             
           

2 2 1 1 4 2 2
3 2 1 6 3 0 5

3 3 1 2 9 3 6

 
   
 

AB ( / )  

1  

4  



      

 

( / ) ( / )

( / )

| A | (| A | ) ( A ) A ( / )

| A | ( / )
| A |

 



2 2

0 5 0 25

1

0 25

2 4 2 2 0 25

1 1 0 252  

5/1  

5           
                       

0 5
0 25

3 4 1 4 7 11 0 252 1 3 8 2 3 1 1
( / )

( / )

x
A ( / )

y
 1  

               :ست با یره تا خط مماس بر دایره برابر افاصله مرکز دا  6 
  



| ( ) ( ) |r ( / )
2 2

3 2 4 1 5 15 3 0 554 3
  

برابر است با  يا رهیمعادله دا   (x ) (y ) ( / )2 22 1 9 0 5  

1  

xمرکز وشعاع دایره   7 y x y (x ) (y )2 2 2 26 2 9 3 1 1          برابر است با
O ( , ) ,r3 1 1   )5/0(  

d                 فاصله دو مرکز برابر oo ( ) ( ) ( / )2 23 1 1 0 5     و  d r r ( / )2 0 25    
  ) .25/0()متخارجند(بیرون یکدیگرنددو دایره 

5/1  
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  ٢

                     :        قرار دارد درنتیجه FFعمودمنصف  پاره خط روي  Bنقطه   8 1BF BF ( )      )25/0( .  
  : قطر بزرگ بیضی فاصله هر نقطه روي بیضی از دو کانون برابر است با 

     12 ( )BF BF a BF BF a     )25/0(  
  :داریم BOFبنا به رابطه فیثاغورث در مثلث

    ( / )OF OB BF c b a ( / )0 252 2 2 2 2 2 0 25  

1  
  
  
  
  

9  
a)                                                     الف a

( / ) a b c c ( / )
b b

2 2 22 10 5 0 25 4 0 25
2 6 3
        

  
  

MOوارد بر یک ضلع  میانهMFFدر مثلث FF1 42  در نتیجه مثلث .نصف ضلع روبرو استMFF  قائم الزاویه
  )  25/0(. است

  )ب

( / )

MF MF a MF MF ( / )

MF MF FF MF ( MF) MF ( / )

      

         2 2 2 2 2 2

0 25

2 10 10 0 25
10 8 5 7 0 25

  

5/1  

):و خط هادي سهمی قائم در دستگاه مختصات خواهیم داشت  رأسبا استفاده ازجایگاه )الف  10 / ) a0 25 4  
دهانه سهمی روبه پایین  است ومعادله آن برابراست با     (x ) ( )(y ) ( / )22 4 4 3 0 5  

مختصات کانون سهمی برابر است با )ب F ( , )2 1   )5/0(.  

25/1  

فاصله کانونی برابر  .نمایش دهیم  hو گودي را با  b2اگر قطر  دهانه دیش را با    11
ba ( / )
h

24 0   .است2516

 b ,h2 60 :با جایگذاري در رابطه فوق داریم 9
  

( b)( b)a ( / )
h ( )

2 2 60 60 25 0 516 16 9  

اگر رابطه فوق به صورت (   
b ( )a ( / )
h ( )

2 230 25 0 754 4   .)نوشته شود درست است 9

75/0  

b)الف  12  3)5/0(ب (محورzها)5/0(  

Aنقطه)پ ( , , ) 2 ):برابر است باABو مختصات وسط)   25/0( 3 , , )2 4)25/0(  

5/1  

13        
 2

0 25

352 3 6 0 5 2 3 6 0 7549

     


/

a.(b c)b c ( , , ) ( / ) , a (b c) ( , , ) ( / )
| (b c) |

  5/1  
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  ٣

14  
          

          

2 22 2 20 25 2 0 5
1 4 9 2 0 25 7 0 25

            
          

a b c o ( / ) a b c (a.b b.c c.a) ( / )

(a.b b.c c.a) ( / ) (a.b b.c c.a) ( / )
  

25/1  

15  


   

            

     

| a | , |b |

/ /

/ /

a b o | a b | | | | a | | b | s i n

s i n a | | b ( / )


 

                

      

0 2 5 0 2 5

0 2 5 0 2 5
0 2 5

  

25/1  

16  
برداري عمود بر دو بردار ) الف b

2وc  برابراست با:               
( / ) ( / ) ( / )

( b) c ( , , ) ( , , ) ( , , )
    

0 25 0 25 0 5

2 2 2 2 1 2 4 4 6  

bوaحجم متوازي السطوح تولید شده توسط سه بردار ) ب


  :برابر است با  cو

     
( / )( / ) ( / )

| (a.(b c) | ( , , ).( , , )
 

  0 250 25 0 5

2 3 1 2 2 3 13  

  

2  
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١

.مجاز است  ) داراي چهار عمل اصلي و راديكال( استفاده از ماشين حساب ساده

. عبارت هاي زير را كامل كنيد  ١

اگر ماتريس) الف
r m  
 
 

١
١

mيك ماتريس هماني باشد حاصل  r  است ..............برابر با. 

 .نزديكتر مي شود.......اگر در بيضي خروج از مركز به عدد صفر نزديك شود كشيدگي بيضي كمتر شده و بيضي به )ب

)Aنقطه  )پ , )١ xدايره  به معادله  ...............در  2 y x y   2 2 2 2  قرار دارد.  

aسه برداراگر)ت


  ،b


cو


 .است.........در يك صفحه باشند آنگاه حجم متوازي السطوح بنا شده توسط سه بردار برابر  

١ 

 .عبارت نادرست را بنويسيد صحيحسپس شكل .درستي و نادرستي عبارات زير را مشخص كنيد  2

3يك ماتريس Aاگر )الف |و  3 A | |آنگاه باشد  5 A |2   .است  40

در  باشد ،نشامل محور بالايي وپاييني سطح مخروطي را قطع كند و  ةبه گونه اي باشد كه هر دو تك Pصفحةاگر ) ب

 .و سطح مخروطي يك هذلولي است  Pاين صورت فصل مشترك صفحه

  مماس باشد، زاويه بربيضيMدرنقطهdدرشكل روبرو اگر خط )پ

ˆFMF  50 هباشد  آنگاه اندازه زاوي    6  است.

iواحدبراي دو بردار  )ت


jو


i خارجيحاصل ضرب   j=
  است.. 

5/١ 

3 
اگر

a

b 
 

  
 

4
١

A  وB
 

  






١ 2
3 2

.ماتريس قطري  باشد BAرا طوري به دست آوريد كهbو  aمقادير
١ 

4 
به صورت   سه مربعي مرتبه Aماتريس


   3 3i jA a كه

  


 
 

ij

i j i j

a j i j

i j

و  
 
   
  

2 ١
١ 3 2

2 5




B   ،باشد

 .رامحاسبه كنيدBدترمينان ماتريس)ب          .مستطيلي بنويسيد را به صورت آرايش Aماتريس)الف

25/١ 

5  
دستگاه  

 
  

2 4
7 4 ١5

x y

x y
 25/١ .را با استفاده از ماتريس وارون حل كنيد 

متر  سانتي 3به فاصله  Cبه يك فاصله و از Bو Aاي بيابيد كه از نقطه. اند در صفحه مفروض Cو B,Aنقاط   6

 ).بحث كنيد(باشد
5/١ 

)Oمركز آن  نقطه اي را بنويسيدكه  معادله دايره  7 , )١ xو بر خط ١ y   3 4 ١  .مماس باشد 3

 ادامه سوالات در صفحه دوم

A

d

a F   

M

F
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  ٢

  

  ، است  6و ١0افقي به مركز مبدا مختصات طول قطرها برابر  بيضيدر يك   ٨

  را بيابيد  خروج از مركز بيضي)الف

F(مختصات كانون ها )ب ,F(،  دوسر قطر بزرگمختصات)A ,A(  دوسر قطر كوچك و)B ,B( دست آوريد را به  
  .بيضي را روي محور مختصات رسم كنيد)پ

5/١  

  

yه معادله ي  بفاصله كانوني سهمي   معادله متعارف و)الف   ٩ y x2 2 ٨ ٩     را بيابيد.    
  .مختصات راس ، كانون  ومعادله خط هادي سهمي   را به دست آوريد ) ب 

5/١  

  رسم شده است،از كانون  dوخط هادي  Fوكانون  Aرأسدر شكل روبرو  سهمي با   ١0

 F    دلخواه به نقطهM  روي سهمي وصل كرده وامتداد داده ايم تا خطd    را در  

 N  قطع كند وازنقطهM  ،MTرا برd  عمود كرده ايم .  

:   ثابت كنيد 
FN NT

FA TH


2
  

25/١  

  

xمر بوط به رابطه  )نمودار(شكل كلي   ١١ y 2   .را رسم كنيد    2
5/0  

  .هيد دبه سوالات زير پاسخ  ،با توجه به شكل  ١2
  .نام وجه از شكل كه معادله آن به صورت زير مشخص شده را بنويسيد )الف

x , y , z    2 4 3   
  را بنويسيد   AD)يال(معادلات مربوط به  پاره خط ) ب
  .را بنويسيد  Dمختصات نقطه )پ
  

  .مكعب مستطيل را نصف كند  باشد و xozموازي با صفحه صفحه اي را بنويسيد كه  معادله  )ت

  

5/١  

aسه بردار  ١3 i j k  2 3
  

bو  i k 
 

cو   ( , , ) 2 ١   در نظر بگيريد  

aزاويه بين دوبردار) الف


bو


aصوير قائم بردارت)ب     .را بيابيد cosباشد θبرابر با  


bبر   c
 

 .را بدست آوريد 

75/١  

aبردار دو   ١4


bو  


|مفروض اند به طوري كه    a | 6
|و b | 4


عبارتمقدار است  رجهد 30 آنها  و زاويه بين 

| a b |2


 .را محاسبه كنيد  

١  

Aاگر  ١5 ( , , ) 2 ١ Bو3 ( , , ) 3 ١ Cو  4 ( , , ) ١ ١  سه رأس مثلثABC  باشند، مساحت مثلثABC  را با

  .ددست آوري استفاده از ضرب خارجي بردارها به

5/١  

١6  
a غير صفر برداربراي دو 


bو  


aثابت كنيد دو بردار  


bو


a.bبرهم عمودند اگر وفقط اگر 

    .   
١  
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